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В представленной работе мы изучаем группы внешних автоморфиз-
мов циклических расширений свободной группы. На данный момент
получены следующие интересные результаты, связанные с изучением
такого объекта.

Например, О. Богопольский, А. Мартино и Э. Вентура [1] начали
изучение группы внешних автоморфизмов циклического расширения
свободной группы и получили описание группы внешних автоморфиз-
мов всех циклических расширений свободной группы ранга 2

Mϕ = F2 oϕ Z,

где Z действует на F2 сопряжением так, как действует ϕ ∈ Aut(F2)
- автоморфизм, задающий это расширение. В теореме 1.1 [1] получе-
но описание групп Out(Mϕ) в зависимости от вида матрицы ϕab. В
частности, единообразное описание получено для всех групп Out(Mϕ)
с унитреугольной матрицей ϕab, где ϕab ∈ GL2(Z) матрица отображе-
ния, индуцированного ϕ на F ab

n
∼= Zn.

В 2021 году [2], методы работы [1] удалось частично адаптировать
для поиска порождающих группы внешних автоморфизмов группы
Герстена

H = F3 o Z = 〈a, b, c, t | at = a, bt = ba, ct = ca2〉.
Было показано, что Out(H) ∼= (F3 × Z3)o (Z2 × Z2).
В 2024 году [3] была изучена серия циклических расширений свобод-

ной группы ранга три

Gk = F3 o Z = 〈a, b, c, t | at = a, bt = bak, ct = c〉, k 6= 0

и получено описание группы внешних автоморфизмов для данной се-
рии с помощью методов комбинаторной теории групп и результата [4].

В представленной работе, для изучения группы внешних автомор-
физмов циклического расширения свободной группы задействован кар-
динально новый подход.



Вместо изучения автоморфизмов напрямую, мы воспользуемся ре-
зультатом Ж.Левитта [5], о том, что всякому циклическому расшире-
нию свободной группы с помощью внешнего автоморфизма конечно-
го порядка можно поставить в соответствие GBS группу с нетриви-
альным центром (автоморфизмы которой изучены, например, в рабо-
те [6]).
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